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Zadania z kombinatoryki, lista nr 5

1. Rozwint w szereg potegowy funkcje x/sin x.
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5. Udowodnij wzory
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6. Pokaz, ze dla wielomianéw Bernoulliego prawdziwe sa nastepujace stwierdzenia

o Jesli m jest parzyste, to By, (1/2 — z) = B (1/2 + z).
e Jesli m jest nieparzyste, to B, (1/2 — ) = —B,,(1/2 4+ ) i jedynym miejscem zerowym B,,(x) w
przedziale (0,1) jest z = 1/2.

Wywnioskuj z tego, ze dla parzystego m wielomian B, (z) przyjmuje w przedziale [0,1] warto$ci najwieksze
co do modulu albo na jego koncach, albo dla x = 1/2. Pokaz tez, ze B,,(1/2) = (2'=™ — 1)B,, dla
wszystkich m > 0. Udowodnij, ze jesli m jest parzyste, to

By, = |Bn|.
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7. Jakie oszacowania na Bs, wynikaja ze wzoru
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8. W jaki spos6b mozna zastosowaé¢ wzér Eulera-Maclaurina do przyspieszenia zbieznosci wolno zbieznego
ciagu z,, = > p_; 1/k — Inn?



